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Гипотеза о пересекающихся нормалях утверждает, что внутри любого гладкого
выпуклого тела 𝑃 ⊂ R𝑛 найдется точка, в которой пересекаются по крайней мере 2𝑛
нормалей к границе 𝑃 . В случае 𝑛 = 2 это легкое упражнение. Для 𝑛 = 3 извест-
ны доказательства E.Heil [2] и J.Pardon [4]. Случай 𝑛 = 4 также доказан в работе
[4] и доказательство весьма сложно. В размерностях выше неизвестно практически
ничего.

В нашей работе рассматривается аналогичная задача для выпуклых многогран-
ников в R3 и доказывается, что в любом выпуклом многограннике общего вида суще-
ствует точка пересечения 10 нормалей к его границе. Эта оценка точна: существует
тетраэдр, через каждую внутреннюю точку которого проходит не больше 10 норма-
лей.

Оценивать количество нормалей, пересекающихся в данной точке помогает тео-
рия Морса для кусочно-линейных функций и анализ бифуркаций.

Исследование выполнено при поддержке гранта Российского научного фонда №25-
11-00058.
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